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ΛΥΣΕΙΣ 

ΙΟΥΝΙΟΣ  2007 

ΘΕΜΑ  1o  

α.   

2ω + 4ω + 3ω + ω = 100   ⇔    10ω = 100   ⇔   ω = 10  

β.  

β1.     Για ω = 10 ο πίνακας γίνεται 

     Λάθη  

       (xi) 

Μαθητές  

     (νi) 

Σχετική συχνότητα  

          (fi%) 

        2      10             20 

        5      20             40 

        6      15             30 

        8        5             10 

Αθροίσµατα       50           100 

           Η στήλη των συχνοτήτων συµπληρώθηκε µε βάση τον τύπο  fi = iν

ν
 

β2.    x =
2 10 5 20 6 15 8 5

50

⋅ + ⋅ + ⋅ + ⋅
= 

20 100 90 40

50

+ + +
=

250

50
= 5 λάθη  

β3.     Αν  x1,  x2,  x3,…, x50   είναι οι παρατηρήσεις τότε 

           x = 1 2 3 50x x x ... x

50

+ + + +
   ⇔    5 = 1 2 3 50x x x ... x

50

+ + + +
  ⇔  

                                                                  x1+ x2 + x3+…+ x50  = 5·50 = 250 

            Αν  ψ1,  ψ2,  ψ3,…, ψ50   είναι οι παρατηρήσεις που προστίθενται τότε  

           ψ = 1 2 3 50...

50

ψ + ψ + ψ + + ψ
   ⇔   6 = 1 2 3 50...

50

ψ + ψ + ψ + + ψ
  ⇔   

                                                                    ψ1+ ψ2 + ψ3+…+ ψ50  = 6·50 = 300 

            H νέα µέση τιµή x ΄ θα είναι  

            1 2 3 50 1 2 3 50x x x ... x ...
x

100

+ + + + + ψ + ψ + ψ + + ψ
′ = = 

250 300

100

+
= 5,5 λάθη  

 

ΘΕΜΑ  2o  

α.  

x 3
lim f (x)

+→
=

2

x 3

2x 6x
lim

x 3+→

−
−

= 
0

0

 
 
 

=
x 3

2x(x 3)
lim

x 3+→

−
−

=
x 3
lim 2x

+→
= 2·3 = 6 

β. 

x 3
lim f (x)

−→
= 3 x 2

x 3
lim(2e x kx 2)

−

−

→
+ + − =2·e

0
 + 3

2 
+ k·3−2= 2 + 9 +3k – 2 = 9 + 3k 

γ.  

Πρέπει να ισχύει   
x 3
lim f (x)

+→
=

x 3
lim f (x)

−→
= f(3)   ⇔    6 = 9 + 3k = 9 + 3k  
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                                                                                   6 = 9 + 3k  

                                                                                   3k = −3  

                                                                                    k =−1 

δ.  

Όταν   x < 3,  έχουµε    f ΄(x) =  (2e
3-x 

+ x
2 

+ kx−2)΄=  

                                               =  (2e
3-x

) ΄+ ( x
2
) ΄+ ( kx)΄−2΄= 

                                               =  2e
3-x

(3−x)΄ + 2x + k – 0  =  

                                               =  −2e
3-x

 + 2x + k    

                             και   f΄΄(x) = (−2e
3-x

 + 2x + k  )΄=  

                                              = (−2e
3-x

)΄+ (2x)΄+ k΄ =  

                                              = 2e
3-x 

+ 2 + 0 = 2e
3-x 

+ 2    

Άρα  f΄΄ (2) = 2e
3-2 

+ 2 =2e + 2  

 

 

ΘΕΜΑ  3o  

α.  

Πρέπει να ισχύει  x−1 ≠ 0   ⇔   x ≠ 1 , εποµένως το πεδίο ορισµού της f είναι  

A = ℝ −{1} 

β.  

f ΄(x) = 
x 1

x 1

′+ 
 − 

= 
2

(x 1) (x 1) (x 1) (x 1)

(x 1)

′ ′+ − − − +

−
= 

                          = 
2

1(x 1) 1(x 1)

(x 1)

− − +

−
 =  

                          = 
2

x 1 x 1

(x 1)

− − −

−
 = 

2

2

(x 1)

−

−
 

γ.  

Στο  (β)  αποδείχθηκε ότι   f ΄(x) =  
2

2

(x 1)

−

−
 < 0  για κάθε  xϵ(1 , +∞). 

Άρα η  f είναι γνησίως φθίνουσα στο διάστηµα  (1,  +∞)  

δ.  

f(0)  = 
0 1

0 1

+
−

= 
1

1−
= −1 ,      f(3) = 

3 1

3 1

+
−

=
4

2
= 2     και     f ΄(2) =

2

2

(2 1)

−

−
=

2

1

−
=−2  

Άρα   f(0) f(3) −  f ΄(2) = (−1)·2−  (−2) = −2 + 2 = 0  

 

 

 

 

 

 



3 

 

 

ΘΕΜΑ  4o  

α.  

h(3) = 
23

18
=

9

18
 = 0,5m  

β. 

V(t) = 2·2·
2t

18
=

22t

9
 m

3
  

γ.  

V΄(t) = 
22t

9

′ 
 
 

= 
4t

9
,   οπότε    V΄(5) =

20

9
m

3
 / min 

δ.  

Ο όγκος της δεξαµενής είναι ίσος µε   V= 2
3 

= 8 m
3 
 

Η δεξαµενή θα γεµίσει όταν   V(t) = 8   ⇔   
22t

9
= 8   ⇔    t

2
 = 36     ⇔ t = 6 min, 

δεδοµένου ότι  t > 0  

 

 

 

  

 

 


